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Übungsaufgaben — Serie 10

Hausaufgabe 1. Beweisen Sie das Theorem von  Loś: Sei ϕ( v1, . . . , vn ) eine

L-Sprache. Seien Mi für i ∈ I gegebene L- Modelle, D ein Ultrafilter auf I, der

den Frechét-Filter erweitert, und M :=
∏

i∈I Mi/D das Ultraprodukt. Dann gilt

M |= ϕ( g1, . . . , gn )

genau dann, wenn

{ i ∈ I | Mi |= ϕ( g1(i), . . . , gn(i) ) } ∈ D.

Hausaufgabe 2. Sei A := 〈N, 0, +, ·, <〉 und M :=
∏

i∈N A/D, wobei D ein

Ultrafilter auf den natürlichen Zahlen ist, der den Frechét-Filter erweitert. Zeigen

Sie, dass es für eine beliebige Menge von Primzahlen X ein aX ∈ M derart gibt,

dass p ein Teiler von aX genau dann ist, wenn p ∈ X.

Hausaufgabe 3. Welche der folgenden 8 Aussagen sind wahr?

(1) Unter diesen Aussagen ist mindestens eine wahr.

(2) Unter diesen Aussagen sind mindestens zwei wahr.

(3) Unter diesen Aussagen sind mindestens drei wahr.

(4) Unter diesen Aussagen sind mindestens vier wahr.

(5) Unter diesen Aussagen ist mindestens eine falsch.

(6) Unter diesen Aussagen sind mindestens zwei falsch.

(7) Unter diesen Aussagen sind mindestens drei falsch.

(8) Unter diesen Aussagen sind mindestens vier falsch.
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