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(1) Zeigen Sie, dass für alle n ∈ N die Gleichung

n∑
k=1

k2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6

gilt.

(2) Zeigen Sie, dass für alle n ∈ N die Zahl 32n+1 − 3 durch 6 teilbar ist.

(3) Es sei f : N→ Q de�niert durch f(1) = 2 und f(n+ 1) = 2− 1
f(n)

für
n > 1. Zeigen Sie, dass für alle n ∈ N die Gleichung

f(n) =
n+ 1

n

gilt.

(4) (Bernoulli Ungleichung) Zeigen Sie, dass für alle x ≥ −1 und alle n ∈ N
die Ungleichung

(1 + x)n ≥ 1 + nx

gilt.
Tipp: Es ist (1 + x)n+1 = (1 + x)n(1 + x) und es gilt x2 ≥ 0.


